OLIMPIADA NAIIONALA DE MATEMATICA
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Clasaa IX-a

Problema I.

a) (6p) Demonstrati ci 3a® —2a+3 2% , pentru orice numar real a.

b) (14p) Determinati numerele reale x §i y cu proprietatea ca

(xz—x+1)-(3y2—2y+3)—2:0.

Problema I1. Se considera progresia aritmetica (a,) _ ..

a) (10p) Demonstrati ca sirul b, =2™ este o progresie geometrica.
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b) (10p) Arataticd a —a; +a; —a, +...+ &y, — Ao ——2011-( - 2012) .

Problema I111.(20p)

Fie numirul real x astfel incit x> —x el si X’ e[l . Demonstrati ci x [ .

Problema IV.
a) (15p) Demonstrati relatia lui Sylvester: OA+OB+0C =0H , unde O si H sunt

central cercului circumscris, respective ortocentrul triunghiului ABC.

b) (15p) Fie ABCD un patrulater convex. Notam cu H,, respective H_ ortocentrele

triunghiurilor BCD, respectiv ABD. Sa se demonstreze ca ABCD este patrulater

inscriptibil daca si numai dacd avem AC = H.H,
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